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Några användbara matematiska samband

Aritmetiska serier

n∑
i=1

i = 1 + 2 + 3 + . . .+ n =
n(n+ 1)

2
(1)

Mer allmänt, om ai = ai−1 + c där c är en konstant, så gäller

n∑
i=1

ai = a1 + a2 + a3 + . . .+ an =
n(a1 + an)

2
(2)

Geometriska serier

Om kvoten k 6= 1 så gäller

n−1∑
i=0

ki = 1 + k + k2 + . . .+ kn−1 =
kn − 1
k − 1

(3)

Om |k| < 1 så gäller

∞∑
i=0

ki = 1 + k + k2 + . . . =
1

1− k
(4)

Kvadratsumma

n∑
i=1

i2 =
n(n+ 1)(2n+ 1)

6
(5)

Specialsumma

Om α 6= 1 så gäller
k∑
i=1

iαi =
α

1− α

[
1− αk

1− α
− kαk

]
(6)
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Harmonisk serie

Hn =
n∑
k=1

1
k

= 1 + 1/2 + 1/3 + 1/4 + . . .+ 1/n = logn+ γ +O(
1
n

) (7)

där γ = 0.5772 . . . är Eulers konstant.

Logaritmlagar

y = loga x ⇐⇒ ay = x (8)

loga x =
logb x
logb a

(9)

log xy = log x+ log y (10)

log xn = n log x (11)

log
x

y
= log x− log y (12)

xlog y = ylog x (13)

Fibonaccital

Om

F0 = 0,
F1 = 1,
Fi = Fi−1 + Fi−2

så gäller att

Fi =
φi − φ̂i√

5
(14)

där φ = (1 +
√

5)/2 och φ̂ = (1−
√

5)/2

2


